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TEMAS Y/O SABER DBA (APRENDIZAJES)
v Relacién DBA 2: Justifica la validez de las propiedades de orden de
v Constantes y Variables los nameros reales y las utiliza para resolver problemas
v' Funcién analiticos que se modelen con inecuaciones.
v' Dominio y recorrido de unafuncién

***Escribe el contenido de laguiaen tu cuaderno**

Relacion: Larelacion matematica, se trata de la correspondencia que
existe entre dos conjuntos: a cada elemento del ~
primer conjunto le corresponde al menos un elemento del segundo conjunto. e /.
Cuando a cada elemento de un conjunto le corresponde solo uno del otro, se ( = b “'
habla de funcidn. Esto quiere decir que las funciones matematicas siempre son, RET L_L 2
a su vez, relaciones matematicas, pero que las relaciones no siempre son t /
funciones.

Constantes y variables: Ejemplo: Si un automoévil desarrolla una

velocidad de 6m por segundo, él espacio que recorra dependera del

tiempo que esté andando. Si anda durante 2 segundos, recorrera un

espacio de 12m; si anda durante 3 segundos, recorreraun espacio de 18 ﬁ

m. aqui, la velocidad 6m es constante y el tiempo y el espacio recorrido, sazoa | e
que toman sucesivos valores, son variables. ¢ De qué dependeraen este

caso el espacio recorrido? Del tiempo que ha estado andando el automovil. El tiempo es la variable
independientey el espacio recorrido lavariable dependiente.

En el ejemplo 1 anterior, el costo de la pieza depende del nimero de metros que tenga: el costo de la

pieza es funcion del niumero de metros.
Corsto de la nieza

En el ejemplo 2 el espacio recorrido depende del ti€mpo que haya estado andando el automovil; el

espacio recorrido es funcidn del tiempo.

funcién de

Espacio recorrido ‘Fuhcién t! e

EUNCION:

Se dice que y es funcidn de x cuando a cada valor de la variable x corresponden uno o varios valores
determinados de lavariable y. Dicho de otro modo, unafuncion es unarelacion o correspondencia entre
dos magnitudes, de manera que a cada valor de la primera x le corresponde un Unico valor de lasegunda
y (0 ninguno), que llamamos imagen. A la funcidn se le suele designar por fy alaimagen por f(x), siendo
x la variable independiente. La notacién para expresar que y es funcién de x es: y=f(x), y se dice que y
es la imagen de x bajo f.

Representacion de funciones: Una funcidn se puede representar mediante la expresion verbal, la

expresion algebraica, la tabla de valores o la representacion gréfica.

e Expresion verbal es la descripcion de una funcién por medio de palabras. Es decir, mediante una
oraciéon o una frase se explicacémo una variable depende de otra.

e Expresion algebraica es la formula o ecuacion mediante la cual se expresa una funcién. La
conforman las constantes. La variable dependiente y laindependiente, y se utiliza la ecuacion y
= f(x).

e Tabladevalores esun arreglo de dos filas 0 dos columnas, en donde se escriben los valores de la
variable independiente en la primerafila o columna, y sus respectivas imagenes en la segunda.

e Representacion graficaes larepresentacion en el plano cartesiano de los pares ordenados o grafo
de la funcion.




Ejemplo 1:
Realizar la representacion en la tabla de valores, expresion algebraica y la grafica de la funcién que
describe el area de un rectangulo cuyo largo es el doble de su ancho.
Primero, se identifican lavariable dependiente y la variable independiente.
Para este caso, el érea del rectangulo es la variable dependiente, yaque
ella se obtiene aldar un valor determinado al ancho delrectangulo, esdecir,
* el area “estaen funcion del ancho”.
Luego, sise asignaal ancho del rectangulo la variable x, entonces, el area
del rectangulo es igual a dos veces el cuadrado del ancho.

Por tanto, la expresion algebraica de la funcidn es: A8x) = 2x2
X 0] 1] 2] 3 4| Enlatablade valores, se proponen valores positivos, ya que una
| 0| 2 | 8 | 18 | 32 | 'ongitud siempre es positiva.

J
30

Para facilitar las operaciones se han tomado valores enteros pero se
puede tomar cualquier namero real positivo. 20
Finalmente, se ubican las parejas ordenadas en el plano cartesiano como

se muestra en la grafica. 1o /
Ejemplo 2: 0

La relacion f{x) = x* — x + 1 es una funcién que esta expresada mediance
sU expresidn analitica.

Para trazar su grifica, puede construirse una rabla de valores, Y
N M- = (-3 - (- +1=9+3+1=13 |
=3 B f==(-2-(—2+1=4+2+1=7
j | ; LN EE (- I=1 R =3
T 1| fO=F-0+1=0-0+1=1 AW
1| f=r-1d=1-141=1 N /
s | 3 f=2-2+1=4—-2+1=3 o X
Tabla 2.1 !

Al representar las parejas ordenadas (—3,13),{(—2 7),{—1,3). (0. 1), (0, ¥
{2, 3) y unirlas mediante un trazo, se abtiene la representacion grafica de la
funcidn f{x). (Figura 2.2},

Determinacién del dominiode unafuncién:
Recordemos que eldominio de una funcién corresponde todos los valores que puede tomar la variable
independiente x), y se denota D(f).
También recuerda que en unafuncionf: A—B, Aes el dominio y B es el recorrido.
Tomate un tiempo y analiza el ejemplo presentado en la figura, el dominio de la
funcion corresponde atodos los elementos del conjunto A, estos son los valores
gue podriatomar la variable x.

El Rango (también conocido como imagen o recorrido), de una funcién f,
corresponde al conjunto de los valores que puede tomar la variable dependiente
Domnayr  meses Y, S€ denotaR(f).

"~ saa of cuadrade do x Por otro lado, el Rango, recorrido o imagen son todos aquellos valores que hacen

parte del conjunto B, ¢notaste que estos corresponden a elevar cada valor del

conjunto A al cuadrado?, esto sucede porque en este ejemplo estamos analizando la funciéon y=x2, y por
tanto cada valor de x lo elevaremos al cuadrado para conocer el valor de y.

No todas las funciones se pueden evaluar para cualquier valor real, cada funcién tiene un dominioy un

recorrido distintos, pero tenemos algunas reglas generales:

» El dominio y la imagen de una funcién polinémica (es decir de tipo f(x) = ax + b), es el conjunto de los
reales (R). Ejemplo: f(x)=x2 + 3x, como f puede evaluarse para cualquier numero real D(f) =R (todos
los reales).

» El dominio de una funcién racional es el conjunto de los reales excepto los nUmeros que hacen que

2_
el denominador seaigual a cero. Ejemplo: h(x):’;Tz9 la funcién h no se puede evaluar en los valores
de x que anulan al denominador. Por tanto, D(h) =R —{2}.



- , 2 . .
» El dominio de una raiz de orden par (1/ @), es el conjunto de los reales que hacen su radicando (es
decira), no negativo. El recorrido es un subconjunto de los reales ho negativos. Es decir que al dominio
de una funcion radical par, hacen parte aquellos nimeros reales para los que el radicando a es

positivo. Ejemplo: g(x)=2 + +/x — 3, la funcién g solo se puede evaluar para valores de x tales que x
—3 20. Luego, D(g) =[3, +a).

Determinacion del rango de una funcion: En algunas funciones de valor real, para determinar el
dominio y el rango de la funcién, se buscan las restricciones que tienen las variables x y y al ser
despejadas en la ecuacion de la funcién.
A partir de la gréficade la funcidn, se puede obtener el dominio y el rango de la funcion.
Comprende los siguientes ejercicios resueltos:
Ejemplo 1: Determinar el dominio y el rango de la funcion dadaen la gréfica.

n Como el dominio de la funcién son los valores del eje x que tienen

% imagen, entonces el dominio de lafuncion f es:
x D(f) = {x €ER: -1 <x < 3}
11 - Se puede observar que 0 y 2 tienen como imagen a 1, asi que

" también pertenecen al dominio de lafuncion.

Para determinar el rango de la funcion, se identifican los valores que
toma la variable dependiente sobre el eje y Por tanto, se tiene que:

! R(O={y €ER:-1<y <2}

Ejemplo 2: Determinar EI dominio y el rango de la funcion f(x) =+/x

Teniendo en cuentaque en los numeros reales las raices pares de nimeros negativos no estan definidas,
los valores que puede tomar la variable independiente x son todos los niUmeros reales positivos o iguales
acero.Asi,D()={x€R: x=20}

Para determinar el rango de una funcion es necesario analizar los valores que toma la funcién. Asi, en
este caso se tiene que R(f) ={y € R: - y =2 0}

Ejemplo 3: Hallar El dominio y el rango de la funcion g ={(1, -2), (2, -1), (3, 0), (4, 1), (5, 2)}

El dominio de la funcion es el conjunto formado por las primeras componentes de las parejas ordenadas
y el rango el conjunto formado por las segundas componentes.

Por tanto,

D(f)={1,2,3,4,5} yR(f)={-2,-1,0,1, 2}

‘ASESORIA: si tiene alguna duda o no entiende algo sobre esta guia, comuniquese con el
m numero que aparece en la parte de arriba”

Puedes apoyarte en el siguiente video para comprender los conceptos:
Concepto y ejemplos de funcion: https://www.youtube.com/watch?v=LI7xfe3HoZE
Dominio y rango de una funcién: https://www.youtube.com/watch?v=H40lcwlgPMk



https://www.youtube.com/watch?v=Ll7xfe3HoZE
https://www.youtube.com/watch?v=H40lcwlgPMk

w Responde y enviatus respuestas al correo electronico:

f—

Modelacion

o Escribe la expresion analitica de las funciones defini-
® dasen los siguientes enunciados.

a. A cada numero real se le asigna el triple de su
cuadrado menos el doble de su cubo.

b. A cada nimero natural se le asocia la raiz cua-
drada negativa de la suma de su cuadrado con él
mismo.

Q Dibuja la grafica de estas funciones. Elabora una ta-
@ bla de valores en cada caso.

a fix)=x
b. f{x) =5x =1
cfix)=|x+1+|x=1]
€ Indica el dominio y el recorrido de las funciones re-

& presentadas en las figuras 2.3 y 2.4.
a. b.

4+ <
<
-

Evalvacion del aprendizaje
N

0 Se quiere construir un rectangulo de 12 m? de

& area. El drea depende de las medidas que tengan
la base x y la altura, y. Por ejemplo si la base es
6 cm, la altura sera 2 cm.,

a. Complera la tabla que da la medida de la altu-
ra y, para distintos valores de x.

Base B 1 |15 2|3 | 4| 5|6
Alturay 12 8

Tahla 22

b. Ubica cada par de puntos y construye la gréfi-
ca correspondiente,

¢. Determina la expresion analitica de esta fun-
cion, su dominio y recorrido.

Figura 24

Figura 2.5

Eje
Determina el dominio y recorrido de cada funcion. ”

U .
a-f(X)— 7_'7' b-f(X)— (x—2)
cf=r-x-6 dfpy=2=1

Representa graficamente la siguiente funcién.
x+2,8 x<0
fo) =1% txsi0=x=5

3

X Sox>0

- >
Determina el dominio y el recorrido de Ia siguiente
funcién representada en la Figura 2.64.

" Y s

Figura 2,64
citacion
Selecciona las relaciones que corresponden a funcio-

o | nesy para aquellas que lo sean halla su dominio y su
recorrido.

& T=—=3 b.0 5
2—=6 336
3—=9 4 7
4w 12 910

c. 1 3 d.1 3
3 9 3 9

4—=12 4




